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@ b=27-2rm
(C] & 2rm

Infine, da (4) e (5) risulta:
© Brct=@A-2rm) - @A +2rm) =47,

che & precisamente quanto volevamo dimostrare.

Calcolo grn co dl somme, differenze, prodot
quozienti reali. Metodo grafico pnr I
rlsaluzlone dalle equnlﬂm di primo grado

in dal cap. IV abbiamo osservato che i numeri reali costtuiscono lo strumento.
matematico adatto ad esprimere lo misure i tutte o Srndozas; n patcolao ab-
nte

)
s i detis orone: 8 rispetto ad una fissata unita di misura u . Da no-
are cho. sccomo diomo, considerando 1o lunghszze i senso non arentaio il nu-
mero reale d risulta sempre positivo.

Viceversa, dato un numero reale positivo qualsiasi d, Io stesso procedimento
delle «approssimazioni successivey consente di costiuire (sempre teoricamente)
un segmento 48 ale cho la misurs dolls us linghema
d=27643 ... i rata i considerre una rtta

e, 1 cu i &, i i 3 ok ome d
s} intendo cosrure lorgine O dell e e oottt
che meri interi 2 © 3; otra lesmnvels

inona divetano sampre i iccoe, & cel o agionovls suppore, 3 ol
teorico, che vi sia un solo punto comune a tutt gii intervalli considerati: precisa:
mento. il punto B
L L i
1 B 3

Fo. 16

Gomo abbiamo g doto in varle occasioni analoghe, v do s6 cho nolls pratcs
scoadinenty escit sopt of snida.ed n cere punto uardo )
sione del clseano non o T enresonive distyfamerts ol esrom do-
o varailis i B swenti ampéza toppo. plocola
Ritornando al nostro discorso di_ caratt o, possiamo sintetizaro o
conclusion s cu sam parvenut core segu f/:sm urlunita i misura u , ogni
Segmento AB ha una lunghezza la cui misura @ espressa da un numero reale po-
o uesvers. ogn rumers ests posis & 8 1 miute dells ungherze di
segmento

i caloolare grficaments l sorma (fspstve:
ments I e, 1 plodrt 1 quamentey o dus rumer ree posiiv ¢ B p
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1 essoro affrontato o risolto_anche con strumenti geometrci: si tratterd di co-
i, mediants Tuso della iga e del compesee, un ssgmento la cul lunghessa

s misura o+ b, rispettivamente a—b, b, - partondo da due seg-

menti assegnati, le cui lunghezze hanno misure a e b

Il caso della somma & immediato: basta riportare i due segmenti assegnati
su di una stessa retta, facendo in modo che ['estremo «destro del pri
oincida con lestremo «sinistro» del secondo.

A ]
F——— = g
o
—
a B:c o
[ — )
Fig. 17

I caso ol difronzs  altetant immeclato: basta rvortrs | due seament
et s i una stess rte ecendo n moco che Iestiomo «cesroy delprimo
e S e S aitao d par-
B i lunchozze’ ovontate, s deve:supporre inotrs 5

Fig. 18

Affrontiamo ora il caso del calcolo grafico del prodotto. Osserviamo intanto
@ il prodotto 4+ b si pud intorprotare geometricamente come la misura dellarea
un rettangolo A i cul latl abblano per misure a © b . £ abbastanza intuitho che

dow sitatare n qualche modo Ia concscenza di questaro. por cosirio Un
nto la cui lunghozza sia misurata dal medesimo numero. Ma come
7 Lo risposta non & pol troppo difficl: baserd s o

angolo R sar il sogmento corcato. Infatt, deta x Io misura dola linghessa
la base di &', i ha evidentemente:

Misura area R =x-1.

atra parte:
Misura area R' = Misura area R =12 b

Tutto si riduce dunque a costruire geometricamente un rettangolo A’ avente
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la stessa area di A o aventa come altezza il segmento u fissato come unita
AN I ol s v s o Gncntol o
del teorema dello gnomone (osservazione finale del . 2). Per chiarezza, riprodu-

- 19).

S waieneie b il b arindese, |
Fi. 19

Infine il calclo grafico del quoziente —. & sostaniaimente analogo a quello

prodotta (sd & naturle cho sia cos Viarthela it opereioni sono [una
e e
O T e R e S |

o
55

Fig. 20

S o altozza b (vedi fig. 20). La base del rettangolo S' & il segmento cercato.
detta x la misura delia lunghezza della base di S', si ha evidentemente:

Misura area S b

Dialtra parte:
Misura area S' = Misura area S =a -1 =a

da cui
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come dire

la tesi.

Osservazione. Le costruzioni esposte in questo paragrafo hanno rappre=
fato uno di calcoloy di i durante tutto il
che va dall'antichita classica fino alla scoperta del calcolo algebrico ed
troduzione della scrittura_decimale dei numeri reali

I particolare, tali costruzioni hanno consentito ai matematici greci di risol-
graficamente le equazioni di primo_grado.

Anche se questi metodi grafici hanno perduto ormai gran parte del loro inte-
pratico, ci pare ugualmente opportuno parlarne brevemente, per far vedere
una volta gli stretti legami esistenti tra algebra e geometria.

Con le notazioni usate nel cap. V, un‘equazione di primo grado, in forma ri-
) si scrive:
Ax+B=0.

jamo riscriverla nella forma equivalente:
Ax=C

abbiamo posto, per semplicita di notazioni, C = —B

Tenuto conto dellidentita C = C -1, possiamo scrivere ulteriormente:

Ax=C-1.

Supponiamo che i numerisA e C siano entrambi positivi; allora possiamo in-

sarli come misure delle lunghezze di due opportuni segmenti rispetto ad

fissata unita di misura u ; di conseguenza, possiamo leggere I'uguaglianza (1)
ue: dato un rettangolo che ha per base un segmento di misura C e per
un segmento di misura unitaria, determinare la misura della lunghezza della
di un nuovo rettangolo che abbia la stessa area del precedente e la cui al-
Sia data da un segmento di misura A .

Poiché abbiamo gia risolto questo stesso problema per mezzo della costruzione
jca di fig. 20, non riteniamo necessario dilungarci oltre sull'argomento.

Calcolo grafico della radice quadrata

Il problema che ci proponiamo di risolvere ora & quello di calcolare grafica-

la radice quadrata di un numero reale positivo a , e ciod di costruire, a par:
d un segmento di misura a, mediante I'uso dei soliti strumenti geometrici
© compasso), un segmento di misura a.

Esporremo due metodi diversi per la_ costruzione grafica di |a; il primo me-
<i basa sul teorema di Pitagora ed & assai semplice, ma pud essere utilizzato
quando @ & un numero naturale; il secondo metodo sfrutta uno dei teoremi
clide ed & pertanto un po’ meno immediato, ma sussiste pid in generale, quando
un numero reale positivo qualsiasi.
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